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Ïðàâèëüíàÿ ðåáåðíàÿ ðàñêðàñêà íàçûâàåòñÿ èíòåðâàëüíîé, åñëè ïðè êàæäîé âåðøèíå
ìíîæåñòâî èñïîëüçîâàííûõ öâåòîâ îáðàçóåò öåëî÷èñëåííûé èíòåðâàë (ò. å. ìíîæåñòâî ïîä-
ðÿä èäóùèõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë). Çàäà÷à ïîñòðîåíèÿ èíòåðâàëüíîé ðàñêàðñêè âïåðâûå áû-
ëà ðàññìîòðåíà â [1]. Â [3] óñòàíîâëåíî, ÷òî îíà ÿâëÿåòñÿ NP-òðóäíîé äàæå äëÿ äâóäîëüíûõ
ãðàôîâ. Îòìåòèì, ÷òî â ñëó÷àå äâóäîëüíûõ ãðàôîâ ýòà çàäà÷à ìîäåëèðóåò ïðîáëåìó ïî-
ñòðîåíèÿ øêîëüíîãî ðàñïèñàíèÿ áåç îêîí (äîëè ãðàôà ñîîòâåòñòâóþò ó÷èòåëÿì è êëàññàì,
à íàëè÷èå ðåáðà îçíà÷àåò, ÷òî ó÷èòåëü âåäåò óðîê â ýòîì êëàññå).

Èíöèäåíòîðîì â ãðàôå íàçûâàåòñÿ ïàðà (u, e), ñîñòîÿùàÿ èç âåðøèíû u è èíöèäåíò-
íîãî åé ðåáðà e. Òàêèì îáðàçîì, ðåáðî e = uv ñîäåðæèò äâà èíöèäåíòîðà: (u, e) è (v, e),
êîòîðûå íàçûâàþòñÿ ñîïðÿæ¼ííûìè äðóã ê äðóãó. Èõ óäîáíî òðàêòîâàòü êàê äâå ïîëî-
âèíû ðåáðà e. Äâà ðàçëè÷íûõ èíöèäåíòîðà, ïðèìûêàþùèõ ê îäíîé è òîé æå âåðøèíå,
íàçûâàþòñÿ ñìåæíûìè. Èíòåðâàëüíîé (1,1)-ðàñêðàñêîé èíöèäåíòîðîâ íàçûâàåòñÿ îòîá-
ðàæåíèå ìíîæåñòâà èíöèäåíòîðîâ âî ìíîæåñòâî öâåòîâ, ïðè êîòîðîì âñå ñìåæíûå èíöè-
äåíòîðû îêðàøåíû â ðàçíûå öâåòà, îáðàçóþùèå öåëî÷èñëåííûé èíòåðâàë, è öâåòà ëþáûõ
äâóõ ñîïðÿæåííûõ èíöèäåíòîðîâ îòëè÷àþòñÿ ðîâíî íà 1. Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì ðàáîòû
ÿâëÿåòñÿ ñëåäóþùàÿ

Òåîðåìà. Åñëè â ãðàôå ñóùåñòâóåò èíòåðâàëüíàÿ ðàñêðàñêà ðåáåð, òî â íåì òàêæå
íàéäåòñÿ èíòåðâàëüíàÿ (1,1)-ðàñêðàñêà èíöèäåíòîðîâ.

Èç ýòîé òåîðåìû ñëåäóåò èñòèííîñòü âûñêàçàííîé â [2] ãèïîòåçû î òîì, ÷òî ïîäðàçáèå-
íèå ëþáîãî èíòåðâàëüíî ðàñêðàøèâàåìîãî ãðàôà ÿâëÿåòñÿ èíòåðâàëüíî ðàñêðàøèâàåìûì.
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