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Â íàñòîÿùåì äîêëàäå äàí îáçîð íåêîòîðûõ ðåçóëüòàòîâ, ïîëó÷åííûõ çà ïîñëåäíèå ïÿòü
ëåò àâòîðîì è åãî êîëëåãàìè, ïðè ðàçðàáîòêå ýôôåêòèâíûõ àëãîðèòìîâ ñ îöåíêàìè êà÷å-
ñòâà äëÿ ðåøåíèÿ òàêèõ òðóäíûõ çàäà÷ äèñêðåòíîé îïòèìèçàöèè è èññëåäîâàíèÿ îïåðàöèé,
êàê çàäà÷è ìàðøðóòèçàöèè, ìíîãîèíäåêñíûå çàäà÷è î íàçíà÷åíèÿõ, çàäà÷è êëàñòåðèçàöèè,
çàäà÷è ðàçìåùåíèÿ íà ãðàôàõ è ñåòÿõ è ò.ï. [1-6].

×àñòî çàäà÷è äèñêðåòíîé îïòèìèçàöèè íà ãðàôå ñâÿçàíû ñ îòûñêàíèåì íåêîòîðîãî
ïîäãðàôà ýêñòðåìàëüíîãî ñóììàðíîãî âåñà. Íåêîòîðûå òàêèå çàäà÷è ïîëèíîìèàëüíî ðàç-
ðåøèìû, íàïðèìåð, çàäà÷à îòûñêàíèÿ îñòîâíîãî äåðåâà ìèíèìàëüíîãî âåñà è çàäà÷à î
íàçíà÷åíèè. Ïðèìåðàìè òðóäíîðåøàåìûõ ïðîáëåì òàêîãî ðîäà ÿâëÿþòñÿ çàäà÷à êîììè-
âîÿæåðà è çàäà÷à ïîèñêà êëèêè çàäàííîãî ðàçìåðà. Â ïîñëåäíåå âðåìÿ ïðèñòàëüíîå âíè-
ìàíèå ñòàëî óäåëÿòüñÿ èññëåäîâàíèþ çàäà÷, â êîòîðûõ â ïîëíîì âçâåøåííîì ãðàôå òðå-
áóåòñÿ íàéòè íå îäèí îáúåêò (òèïà ãàìèëüòîíîâà öèêëà, ïîäñòàíîâêè, êëèêè, îñòîâíîãî
äåðåâà), à íåñêîëüêî (äâà èëè áîëåå) ïîäîáíûõ ïîäãðàôîâ, ïîïàðíî íåïåðåñåêàþùèõñÿ ïî
ðåáðàì. Íåêîòîðûå èç òàêèõ ðàñøèðåííûõ ïðîáëåì îñòàþòñÿ ýôôåêòèâíî ðàçðåøèìûìè
(íàïðèìåð, ïðîáëåìà íàõîæäåíèÿ íåñêîëüêèõ ðåáåðíî íåïåðåñåêàþùèõñÿ îñòîâíûõ äåðå-
âüåâ ìèíèìàëüíîé ñóììàðíîãî âåñà). Îäíàêî ÷àùå ýòè çàäà÷è ÿâëÿþòñÿ NP-òðóäíûìè, è
ïîòîìó äëÿ èõ ðåøåíèÿ àêòóàëüíîé îñòàåòñÿ ðàçðàáîòêà ýôôåêòèâíûõ (ïîëèíîìèàëüíûõ)
àëãîðèòìîâ ñ îöåíêàìè êà÷åñòâà èõ ðàáîòû.

Â ïëåíàðíîì äîêëàäå ïðåäñòàâëåíû òðè ïîäõîäà ê àíàëèçó îïòèìèçàöèîííûõ àëãîðèò-
ìîâ ïîèñêà íåñêîëüêèõ äèñêðåòíûõ íåñìåæíûõ ñòðóêòóð â ïîëíîì âçâåøåííîì ãðàôå íà
ïðèìåðå ñëåäóþùèõ çàäà÷:

1) Çàäà÷à m-Weighted Clique Problem (m-WCP) ïîèñêà íåñêîëüêèõ âåðøèííî-
íåñìåæíûõ êëèê çàäàííûõ ðàçìåðîâ ìèíèìàëüíîãî ñóììàðíîãî âåñà âõîäÿùèõ â íèõ âåð-
ùèí è ðåáåð. Äëÿ çàäà÷è m-WCP äàåòñÿ ïîëèíîìèàëüíûé àëãîðèòì âðåìåííîé ñëîæíîñòè
O(n2) ñ ãàðàíòèðîâàííîé îöåíêîé òî÷íîñòè 2 â ñëó÷àå Metricm-WCP è Quadratic Euclidean
m-WCP [4].

2) Çàäà÷àm-Peripatetic Salesman Problem (m-PSP) ïîèñêàm ðåáåðíî-íåñìåæíûõ ìàðø-
ðóòîâ êîììèâîÿæåðà íà ìàêñèìóì. Íà ãðàôàõ ñ âåðøèíàìè â ìíîãîìåðíîì åâêëèäîâîì
ïðîñòðàíñòâå çàäà÷à ðåøàåòñÿ ïîñðåäñòâîì àñèìïòîòè÷åñêè òî÷íîãî àëãîðèòìà çà âðåìÿ
O(n3) [2].

3) Çàäà÷à m-PSP íà ìèíèìóì íà ñëó÷àéíûõ âõîäàõ. Äàåòñÿ àëãîðèòì ñ âðåìåííîé
ñëîæíîñòüþ O(mn2) è ïðîâîäèòñÿ îáîñíîâàíèå óñëîâèé åãî àñèìïòîòè÷åñêîé òî÷íîñòè äëÿ
ôóíêöèé ðàñïðåäåëåíèÿ, ìàæîðèðóþùèõ a) ðàâíîìåðíîå ðàñïðåäåëåíèå íà îãðàíè÷åííîì
èíòåðâàëå [3] è b) ýêñïîíåíöèàëüíîå ðàñïðåäåëåíèå íà èíòåðâàëå, íåîãðàíè÷åííîì ñâåðõó
[6]. Ê ÷èñëó ñëó÷àéíûõ âõîäîâ òèïà b) îòíîñèòñÿ óñå÷åííî-íîðìàëüíîå ðàñïðåäåëåíèå.

1Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ïîääåðæêå ÐÔÔÈ (ïðîåêòû 12-01-00093), öåëåâîé ïðîãðàììû ïðåçèäèóìà ÐÀÍ
(ïðîåêò � 227) è ìåæäèñöèïëèíàðíîãî èíòåãðàöèîííîãî ïðîåêòà ÈÌ ÑÎ ÐÀÍ è ÓðÎ ÐÀÍ(� 7Á).
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