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Ðàññìàòðèâàåòñÿ NP-òðóäíàÿ çàäà÷à êàëåíäàðíîãî ïëàíèðîâàíèÿ ñëåäóþùåãî âèäà.
Èìååòñÿ ïðîåêò, êîòîðûé ñîñòîèò èç ìíîæåñòâà âçàèìîñâÿçàííûõ ðàáîò I = {1, . . . ,m}.
Âçàèìîñâÿçü ìåæäó ðàáîòàìè çàäàåòñÿ îòíîøåíèÿìè ïðåäøåñòâîâàíèÿ âèäà i → j, ãäå
âûïîëíåíèå ðàáîòû j íå ìîæåò íà÷àòüñÿ ðàíüøå îêîí÷àíèÿ ðàáîòû i. Ïðåðûâàíèå âûïîë-
íåíèÿ ðàáîò íå äîïóñêàåòñÿ. Ïðè âûïîëíåíèè ðàáîò èñïîëüçóåòñÿ n âèäîâ âîçîáíîâèìûõ
ðåñóðñîâ. Êàæäàÿ ðàáîòà i ∈ I õàðàêòåðèçóåòñÿ äëèòåëüíîñòüþ pi ∈ Z+ è èíòåíñèâíîñòüþ
ïîòðåáëåíèÿ ðåñóðñîâ, çàäàííîé ñëåäóþùèì îáðàçîì. Äëèòåëüíîñòü ðàáîòû i ∈ I ðàçáè-
âàåòñÿ íà aq

i ïåðèîäîâ öåëî÷èñëåííîé äëèòåëüíîñòè, â êàæäîì èç êîòîðûõ èíòåíñèâíîñòü
ïîòðåáëåíèÿ äàííîé ðàáîòîé ðåñóðñà q-ãî âèäà ïîñòîÿííà, q = 1, . . . , n. Â ðàçëè÷íûå ìî-
ìåíòû âðåìåíè ãîðèçîíòà ïëàíèðîâàíèÿ êîëè÷åñòâî ðåñóðñà êàæäîãî âèäà, èìåþùåãîñÿ â
íàëè÷èè, ìîæåò áûòü ðàçëè÷íûì. Ïóñòü èìååòñÿ bq

max ïåðèîäîâ öåëî÷èñëåííîé äëèòåëü-
íîñòè, â êàæäîì èç êîòîðûõ íàëè÷èå ðåñóðñà q-ãî âèäà ïîñòîÿííî, q = 1, . . . , n.

Íåîáõîäèìî ïîñòðîèòü òàêîå ðàñïèñàíèå âûïîëíåíèÿ ðàáîò ñ ó÷åòîì îòíîøåíèé ïðåä-
øåñòâîâàíèÿ íà ìíîæåñòâå ðàáîò è îãðàíè÷åíèé ïî ðåñóðñàì, ïðè êîòîðîì ìèíèìèçèðó-
åòñÿ îáùåå âðåìÿ Cmax çàâåðøåíèÿ ðàáîò.

Â [1, 2] èññëåäîâàëàñü çàäà÷à ñ îäíèì âîçîáíîâèìûì ðåñóðñîì. Ïðåäëîæåíû ìîäåëè
öåëî÷èñëåííîãî ëèíåéíîãî ïðîãðàììèðîâàíèÿ è àëãîðèòìû äèíàìè÷åñêîãî ïðîãðàììèðî-
âàíèÿ, ñ ïîìîùüþ êîòîðûõ âûäåëåíû ïîëèíîìèàëüíî è ïñåâäîïîëèíîìèàëüíî ðàçðåøèìûå
ñëó÷àè.

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå ïðåäñòàâëåíî îáîáùåíèå àëãîðèòìîâ äèíàìè÷åñêîãî ïðîãðàììèðî-
âàíèÿ èç [1, 2] íà ñëó÷àé, êîãäà èìååòñÿ íåñêîëüêî òèïîâ ðåñóðñîâ. Ïðåäëàãàåìûå àëãîðèò-
ìû îñíîâàíû íà ïåðåáîðå âñåâîçìîæíûõ ñîñòîÿíèé âûïîëíåíèÿ ðàáîò è âû÷èñëåíèè ìèíè-
ìàëüíûõ ìîìåíòîâ âðåìåíè, êîãäà îíè äîñòèæèìû. Äîêàçàíî, ÷òî åñëè øèðèíà çàäàííîãî
íà ìíîæåñòâå ðàáîò ÷àñòè÷íîãî ïîðÿäêà îãðàíè÷åíà êîíñòàíòîé, òî çàäà÷à ïñåâäîïîëè-
íîìèàëüíî ðàçðåøèìà, ÿâëÿÿñü ïðè ýòîì NP-òðóäíîé. Íàéäåíû íîâûå ïîëèíîìèàëüíî
ðàçðåøèìûå ñëó÷àè.
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