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Â äîêëàäå ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à ãðóïïîâîãî ìíîãîêðèòåðèàëüíîãî âûáîðà, êîòîðàÿ
âêëþ÷àåò: 1) ìíîæåñòâî äîïóñòèìûõ ðåøåíèé X ⊆ Rn; 2) ÷èñëîâîé âåêòîðíûé êðèòåðèé
f = (f1, . . . , fm), çàäàííûé íà ìíîæåñòâå X; 3) àñèììåòðè÷íûå áèíàðíûå îòíîøåíèÿ �i,
i = 1, N , ëèö, ïðèíèìàþùèõ ðåøåíèå (ËÏÐ), îïðåäåëåííûå íà ìíîæåñòâå Y = f(X).
Êðèòåðèé f îòðàæàåò îáùèå öåëè ãðóïïû ËÏÐ, à áèíàðíîå îòíîøåíèå êàæäîãî ËÏÐ �
èíäèâèäóàëüíûå ïðåäïî÷òåíèÿ, êîòîðûå çàäàþòñÿ ïðè ïîìîùè ¾êâàíòîâ¿ èíôîðìàöèè
[1], ïîêàçûâàþùèõ êîìïðîìèññ ìåæäó äâóìÿ êîìïîíåíòàìè êðèòåðèÿ f . Íà îòíîøåíèå
�i äëÿ âñåõ i = 1, N è êðèòåðèé f íàêëàäûâàþòñÿ òðåáîâàíèÿ èç [1]. Ðàññìàòðèâàåòñÿ
ìàæîðèòàðíîå îòíîøåíèå �: äëÿ ïðîèçâîëüíûõ âåêòîðîâ y(1), y(2) ∈ Rm âûïîëíåíî
y(1) � y(2), åñëè ñïðàâåäëèâû ñîîòíîøåíèÿ y(1) �i y(2) ïî êðàéíåé ìåðå äëÿ ïîëîâèíû
íîìåðîâ i èç {1, . . . , N}. Â ðàáîòå äîêàçàíî, ÷òî îòíîøåíèå � ÿâëÿåòñÿ êîíóñíûì ñ

êîíóñîì K =
⋃Cp

N
i=1

⋂p
l=1Kil, ãäå p = N/2, åñëè p � ÷åòíîå, p = [N/2]+1, åñëè p � íå÷åòíîå,

[a] � öåëàÿ ÷àñòü ÷èñëà a, {Ki1, . . . , Kip} ⊂ {K1, . . . , KN}. Ïîêàçàíî, ÷òî 0m /∈ K, Rm
+ ⊆ K,

è â îòëè÷èè îò êîíóñîâ K1, . . . , KN êîíóñ K, âîîáùå ãîâîðÿ, íå ÿâëÿåòñÿ âûïóêëûì.
Ïîä îïòèìàëüíûìè ðåøåíèÿìè çàäà÷è ãðóïïîâîãî âûáîðà áóäåì ïîíèìàòü ìíîæåñòâî

íåäîìèíèðóåìûõ âåêòîðîâ NdomK(Y ) = {y∗ ∈ Y | @y ∈ Y : y − y∗ ∈ K} îòíîñèòåëüíî
êîíóñà K. Â ñëó÷àå K = Rm

+ , NdomK(Y ) = P (Y ), ãäå P (Y ) � ìíîæåñòâî Ïàðåòî. Êîãäà
êîíóñ K íå ÿâëÿåòñÿ âûïóêëûì, ìàæîðèòàðíîå îòíîøåíèå � íå îáëàäàåò ñâîéñòâîì
òðàíçèòèâíîñòè. Ïîýòîìó íåîáõîäèìî âûäåëÿòü âûïóêëóþ ÷àñòü K̂ êîíóñà K, êîòîðàÿ
áóäåò çàäàâàòü òðàíçèòèâíóþ ÷àñòü �tr ìàæîðèòàðíîãî îòíîøåíèÿ �. È òîãäà, â äåé-
ñòâèòåëüíîñòè, íåîáõîäèìî èñêàòü ìíîæåñòâî íåäîìèíèðóåìûõ âåêòîðîâ NdomK̂(Y ).

Ðàññìîòðåí ñëó÷àé ãðóïïû èç òðåõ ËÏÐ è êðèòåðèÿ ñ äâóìÿ êîìïîíåíòàìè, êàæäîå
ËÏÐ çàäàåò ïî îäíîìó è ïî äâà ¾êâàíòà¿ èíôîðìàöèè. Ïîêàçàíî, êàê âûäåëÿòü âûïóê-
ëóþ ÷àñòü K̂ êîíóñà K è ñòðîèòü ìíîæåñòâî íåäîìèíèðóåìûõ âåêòîðîâ NdomK̂(Y ): îíî

ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé ìíîæåñòâî Ïàðåòî P̂ (Y ) = f(Pg(X)) â ìíîãîêðèòåðèàëüíîé çàäà÷å
ñ ¾íîâûì¿ âåêòîðíûì êðèòåðèåì g è ìíîæåñòâîì äîïóñòèìûõ ðåøåíèé X, ãäå êîìïî-
íåíòû êðèòåðèÿ g ÿâëÿþòñÿ ëèíåéíûìè êîìáèíàöèÿìè êîìïîíåíò êðèòåðèÿ f . Ïðè÷åì
NdomK̂(Y ) ⊆ P (Y ), ò. å. ïðîèñõîäèò ñóæåíèå èçíà÷àëüíîãî ìíîæåñòâà îïòèìóìîâ P (Y ).

Îäíàêî ïîêàçàíû ñèòóàöèè, êîãäà êîíóñ K̂ âûáèðàåòñÿ íåîäíîçíà÷íî, ÷òî ïîðîæäàåò
íåîäíîçíà÷íîñòü ìíîæåñòâà íåäîìèíèðóåìûõ âåêòîðîâ NdomK̂(Y ).
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