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Ïðåäëàãàåòñÿ ìåòîä óñëîâíîé ìèíèìèçàöèè, îòíîñÿùèéñÿ ê êëàññó ìåòîäîâ îòñå÷åíèé
ñ àïïðîêñèìàöèåé íàäãðàôèêà öåëåâîé ôóíêöèè (íàïð., [1]). Îäíà èç ïðèíöèïèàëüíûõ
åãî îñîáåííîñòåé çàêëþ÷àåòñÿ â âîçìîæíîñòè ïåðèîäè÷åñêîãî îòáðàñûâàíèÿ îòñåêàþùèõ
ïëîñêîñòåé, ÷òî óäîáíî ñ ïðàêòè÷åñêîé òî÷êè çðåíèÿ.

Ðåøàåòñÿ çàäà÷à ìèíèìèçàöèè âûïóêëîé ôóíêöèè f(x) íà âûïóêëîì çàìêíóòîì ìíî-
æåñòâå D ⊂ Rn. Ïðåäëàãàåìûé äëÿ åå ðåøåíèÿ ìåòîä çàêëþ÷àåòñÿ â ñëåäóþùåì. Äëÿ
êàæäîãî j ∈ J = {1, . . . ,m} âûáèðàåòñÿ òî÷êà vj ∈ intE, ãäå E = {(x, γ) ∈ Rn+1 : x ∈
Rn, γ ≥ f(x)}, ñòðîèòñÿ âûïóêëîå çàìêíóòîå ìíîæåñòâî M0 ⊂ Rn+1, ñîäåðæàùåå E, çà-
äàþòñÿ ÷èñëà εk > 0, k ∈ K = {0, 1, . . .}, εk → 0, k → ∞, γ̄ ≤ f ∗ = min{f(x) : x ∈ D},
ïîëàãàåòñÿ i = 0, k = 0.

1. Îòûñêèâàåòñÿ ðåøåíèå (yi, γi), ãäå yi ∈ Rn, γi ∈ R1, çàäà÷è

min{γ : (x, γ) ∈Mi, x ∈ D, γ ≥ γ̄}.

2. Åñëè f(yi)−γi > εk, òî ïîëàãàåòñÿ Qi = Mi, ui = yi. Â ïðîòèâíîì ñëó÷àå âûáèðàþòñÿ
âûïóêëîå çàìêíóòîå ìíîæåñòâî Qi ⊂ Rn+1, ñîäåðæàùåå E, è òàêàÿ òî÷êà xk ∈ D, ÷òî
f(xk) ≤ f(yi), ïîëàãàåòñÿ σk = γi, ui = xk, çíà÷åíèå k óâåëè÷èâàåòñÿ íà åäèíèöó.

3. Äëÿ êàæäîãî j ∈ J â èíòåðâàëå (vj, (ui, γi)) îïðåäåëåííûì îáðàçîì âûáèðàåòñÿ òî÷êà
zji /∈ intE è ñòðîèòñÿ êîíå÷íîå ìíîæåñòâî Aj

i íîðìèðîâàííûõ îáîáùåííî-îïîðíûõ â òî÷êå
zji ê ìíîæåñòâó E âåêòîðîâ.

4. Ïîëàãàåòñÿ Mi+1 = Qi
⋂
j∈J
{w ∈ Rn+1 : 〈a, w − zji 〉 ≤ 0 ∀a ∈ Aj

i}, çíà÷åíèå i óâåëè÷èâà-
åòñÿ íà åäèíèöó, è ñëåäóåò ïåðåõîä ê ï. 1.

Îáîñíîâàíà òåîðåìà îïòèìàëüíîñòè äëÿ òî÷êè yi. Äîêàçàíî, ÷òî íàðÿäó ñ ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòüþ âñïîìîãàòåëüíûõ òî÷åê yi, i ∈ K, ìåòîäîì áóäåò ïîñòðîåíà òàêæå îñíîâíàÿ
ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {xk}, k ∈ K, è äëÿ ïîñëåäíåé ñïðàâåäëèâî ðàâåíñòâî lim

k∈K
f(xk) = f ∗.

Ïðè êàæäîì k ∈ K èìåþò ìåñòî íåðàâåíñòâà σk ≤ f ∗ ≤ f(xk), à â ñëó÷àå ñèëüíîé

âûïóêëîñòè f(x) ïîëó÷åíà îöåíêà ||xk − x∗|| ≤
√
εk/µ, ãäå x

∗ − ðåøåíèå çàäà÷è, à µ −
êîíñòàíòà ñèëüíîé âûïóêëîñòè.

Îáñóæäàþòñÿ ñïîñîáû çàäàíèÿ ÷èñåë εk è ìíîæåñòâ M0, Qi, A
j
i . Ïîêàçàíî, êàê çà ñ÷åò

âûáîðà ìíîæåñòâ Qi, îòëè÷íûõ îò Mi, â ÷àñòíîñòè, Qi = Rn+1, ìîæíî îáíîâëÿòü àïïðîê-
ñèìèðóþùèå ìíîæåñòâà Mi+1, îòáðàñûâàÿ ëþáîå ÷èñëî íàêîïëåííûõ ðàíåå îòñåêàþùèõ
ïëîñêîñòåé. Ïîä÷åðêíåì, ÷òî óñëîâèå âûáîðà òî÷åê xk ïîçâîëÿåò ïðè xk 6= yi êîìáèíèðî-
âàòü äàííûé ìåòîä ñ äðóãèìè àëãîðèòìàìè, ñîõðàíÿÿ ñõîäèìîñòü, à òàêæå èñïîëüçîâàòü
äëÿ íàõîæäåíèÿ xk ïàðàëëåëüíûå âû÷èñëåíèÿ.
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